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Β2. Η συνάρτηση f  είναι δύο φορές παραγωγίσιμη στο   με 
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και f  συνεχής στο   ως παραγωγίσιμη επομένως η f  είναι κοίλη στο  . 
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ΘΕΜΑ Γ 
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Θεωρούμε συνάρτηση    h x g x x  , επομένως
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     2 2 21 1 1h x x g x x x g x x x          
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Επομένως   0f x   στο  και f συνεχής επομένως  f  στο  . 
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ΘΕΜΑ Δ 
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Άρα          5 1 1 0 4 1 0 1 0f f f f          . 

Για  0,1x  έχω f   γνησίως αύξουσα άρα    1 1 0x f x f      και f  συνεχής 

στο 0,1 άρα f  γνησίως φθίνουσα στο 0,1 . 
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Εφαρμόζουμε Θ.Μ.Τ. για την συνάρτηση f  στο 1, x    

Η f  είναι συνεχής στο 1, x   ως παραγωγίσιμη και παραγωγίσιμη στο  1, x  
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Θεωρούμε           1 1K x x f x          παραγωγίσιμη στο  1,  με  
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       1K x x g         . Για    
    γν. αυξ. g x xg

x g x g
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        0x g x g           άρα   0K x   για κάθε  ,x    και  K x  

συνεχής στο ,   επομένως  K x  γνησίως αύξουσα στο ,  . 

Για x     
   

       
 γν. αυξ.
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Άρα   0K x   για κάθε  ,x    και  K x  συνεχής στο  ,   άρα  K x  είναι 

γνησίως φθίνουσα στο  ,  . Επομένως η συνάρτηση  K x παρουσιάζει ολικό 

ελάχιστο για x   το   0K   . Άρα     0K x K    και η εξίσωση 

        1 1x f x          έχει μοναδική την ρίζα την x  . 
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